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For a Dirichlet series F (s) =
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n=0 an exp{sλn} with arbitrary abscissa of absolute conver-
gence, a relation between the growth of M(σ, F ) = sup{|F (σ + it)| : t ∈ R} and of M1(σ, F ) =∑∞

n=0 |an| exp{σλn} is investigated.
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Äëÿ ðÿäà Äèðèõëå F (s) =
∑∞

n=0 an exp{sλn} ñ ïðîèçâîëüíîé àáñöèññîé àáñîëþòíîé ñõî-
äèìîñòè èññëåäîâàíà ñâÿçü ìåæäó ðîñòîì M(σ, F ) = sup{|F (σ + it)| : t ∈ R} è
M1(σ, F ) =

∑∞
n=0 |an| exp{σλn}.

1. Âñòóï. ßêùî äëÿ öiëî¨ ôóíêöi¨ f(z) =
∑∞

n=0 anzn ñêií÷åííîãî ïîðÿäêó % ïîçíà÷èìî

Mf (r) = max{|f(z)| : |z| = r} i Mf,1(r) =
∑∞

n=0 |an|rn, òî, ÿê äîâiâ Ã. Áðiíêìàéåð ([1]),

ïðàâèëüíà íåïîêðàùóâàíà îöiíêà lim
r→+∞

(ln Mf,1(r) − ln Mf (r))/ln r ≤ %/2. Îòðèìàííþ

îöiíîê Mf,1(r) çâåðõó ÷åðåç ìàêñèìàëüíèé ÷ëåí µf(r) = max{|an|rn : n ≥ 0}, à ç îãëÿäó
íà íåðiâíiñòü Êîøi µf(r) ≤ Mf (r) i ÷åðåç Mf (r) ïðèñâÿ÷åíi ïðàöi áàãàòüîõ ìàòåìàòèêiâ.
Íàéáëèæ÷èì äî äîâåäåíî¨ Ã. Áðiíêìàéåðîì íåðiâíîñòi ¹ íåäàâíié ðåçóëüòàò Ï. Â. Ôi-

ëåâè÷à ([2]), ÿêèé âêàçàâ íåîáõiäíó i äîñòàòíþ óìîâó íà øâèäêiñòü çðîñòàííÿ Mf (r), çà
ÿêî¨ lim

r→+∞
(ln Mf,1(r) − ln Mf (r)/ln ln Mf (r)) ≤ α ∈ (0, +∞).

Áåçïîñåðåäíiì óçàãàëüíåííÿì ñòåïåíåâèõ ðÿäiâ ¹ ðÿäè Äiðiõëå F (s) =∑∞
n=0 an exp{sλn}, s = σ + it, äå ïîñëiäîâíiñòü Λ = (λn) çðîñòà¹ äî +∞ i λ0 = 0.

Êëàñ òàêèõ ðÿäiâ ç àáñöèñîþ àáñîëþòíî¨ çáiæíîñòi σa = A ∈ (−∞, +∞] ïîçíà÷èìî
÷åðåç S(Λ, A). Äëÿ F ∈ S(Λ, A) i σ < A ïðèéìåìî M(σ, F ) = sup{|F (σ + it)| : t ∈ R},
M1(σ, F ) =

∑∞
n=0 |an| exp{σλn}, i íåõàé µ(σ, F ) = max{|an| exp{σλn}n ≥ 0} � ìàêñè-

ìàëüíèé ÷ëåí ðÿäó Äiðiõëå. Ìåòîþ íàøî¨ ñòàòòi ¹ îöiíêè ðiçíèöi ln M1(σ, F )−ln M(σ, F )
çà òèõ ÷è iíøèõ óìîâ íà çðîñòàííÿ M(σ, F ) i ëi÷èëüíî¨ ôóíêöi¨ n(t) =

∑
λn≤t 1 ïîñëi-

äîâíîñòi Λ.
Äëÿ öüîãî ÷åðåç Ω(A) ïîçíà÷èìî êëàñ äîäàòíèõ íà (−∞, A) ôóíêöié Φ òàêèõ, ùî

ïîõiäíà Φ′ äîäàòíà, íåïåðåðâíî äèôåðåíöiéîâíà i çðîñòà¹ äî +∞ íà (−∞, A). Äëÿ Φ ∈
Ω(A) íåõàé ϕ�ôóíêöiÿ, îáåðíåíà äîΦ′, àΨ(σ) = σ−Φ(σ)/Φ′(σ) �ôóíêöiÿ, àñîöiéîâàíà

ç Φ çà Íüþòîíîì. Òîäi ([3]) ôóíêöiÿ Ψ íåïåðåðâíî äèôåðåíöiéîâíà i çðîñòà¹ äî A íà
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(−∞, A), à ôóíêöiÿ ϕ íåïåðåðâíî äèôåðåíöiéîâíà i çðîñòà¹ äî A íà (0, +∞). Çâiäñè
âèïëèâà¹, ùî i îáåðíåíà äî Ψ ôóíêöiÿ Ψ−1 òàêîæ çðîñòà¹ äî A íà (−∞, A). Îñíîâíîþ
ó ñòàòòi ¹ òàêà òåîðåìà.

Òåîðåìà 1. Íåõàé A ∈ (−∞, +∞], F ∈ S(Λ, A) i ôóíêöiÿ Φ ∈ Ω(A) òàêà, ùî

Φ′(σ)/Φ(σ) ↗ +∞, σ0 ≤ σ ↑ A, i ó âèïàäêó, êîëè A < +∞,

(A − σ)Φ′(σ)/Φ(σ) → +∞, σ ↑ A. (1)

ßêùî ln µ(σ, F ) ≤ Φ(σ), σ0 ≤ σ < A, i

lim
t→+∞

ln n(t)

Φ(Ψ(ϕ(t)))
≤ τ, (2)

òî

lim
σ↑A

ln M1(σ, F ) − ln M(σ, F )

Φ(σ)
≤ τq(τ)

2
, (3)

äå q(τ) = lim
ε↓0

lim
σ↑A

Φ(σ + (τ + ε)Φ(σ)/Φ′(σ))/Φ(σ).

Ó âèïàäêó A = +∞ ç óìîâè Φ′(σ)/Φ(σ) ↗ +∞ (σ0 ≤ σ ↑ +∞) âèïëèâà¹, ùî

ôóíêöiÿ Φ çðîñòà¹ øâèäøå, íiæ ïîêàçíèêîâà ôóíêöiÿ. Ó ï. 3 ìè äîïîâíèìî òåîðåìó 1

ðåçóëüòàòîì, ÿêèé ìîæíà áóäå âèêîðèñòîâóâàòè i ó âèïàäêó, êîëè ôóíêöiÿ Φ çðîñòà¹

çíà÷íî ïîâiëüíiøå. ßêùî A = 0 (çàãàëüíèé âèïàäîê A < +∞ çâîäèòüñÿ äî âèïàäêó

A = 0 çàìiíîþ s íà s − A), òî óìîâà Φ′(σ)/Φ(σ) ↗ +∞ (σ0 ≤ σ ↑ 0) íå ¹ îáòÿæëèâîþ
ó çàñòîñóâàííÿõ. Ïðîòå òàêîþ ¹ óìîâà (1), ÿêà ìà¹ âèãëÿä |σ|Φ′(σ)/Φ(σ) → +∞ (σ ↑ 0)
i âèêîíó¹òüñÿ äëÿ ôóíêöié Φ, ÿêi çðîñòàþòü øâèäøå, íiæ ñòåïåíåâà ôóíêöiÿ âiä 1/|σ|.
Ó ï. 3 ìè âêàæåìî, ÿê ìîæíà óìîâó |σ|Φ′(σ)/Φ(σ) → +∞ (σ ↑ 0) ïîñëàáèòè.

2. Äîâåäåííÿ òåîðåìè 1. Íå âòðà÷àþ÷è çàãàëüíîñòi, ìîæåìî ââàæàòè, ùî a0 = 0. À
ó öüîìó âèïàäêó ïðàâèëüíîþ ¹ òàêà ëåìà.

Ëåìà 1. Íåõàé A ∈ (−∞, +∞], Φ ∈ Ω(A), F ∈ S(Λ, A) i β � íåïåðåðâíà äîäàòíà íà

(−∞, A) ôóíêöiÿ òàêà, ùî β(σ) < A−σ, σ0 ≤ σ < A. Ïðèéìåìî γ(σ) = Φ′(Ψ−1(σ+β(σ))).
ßêùî ln µ(σ, F ) ≤ Φ(σ), σ0 ≤ σ < A, òî äëÿ âñiõ σ < A, äîñèòü áëèçüêèõ äî A,

M1(σ, F ) ≤ M(σ, F )
√

n(γ(σ)) +

∞∫
γ(σ)

e−tβ(σ)dn(t). (4)

Äîâåäåííÿ. Äëÿ âñiõ σ < A ïðàâèëüíà ([4, c.131]) ðiâíiñòü
∑∞

n=1 |an|2 exp{2σλn} =

= lim
T→+∞

1
2T

∫ T

T
|F (σ + it)|2dt, çâiäêè

∑k
n=1 |an|2 exp{2σλn} <

∑∞
n=1 |an|2 exp{2σλn} ≤

M2(σ, F ). Âèêîðèñòîâóþ÷è íåðiâíiñòü Êîøi (
∑k

n=1 bncn)2 ≤ ∑k
n=1 b2

n

∑k
n=1 c2

n ç bn = 1 i

cn = |an| exp{σλn}, çâiäñè îòðèìó¹ìî M1(σ, F ) ≤ (k
∑k

n=1 |an|2 exp{2σλn})1/2+∑∞
n=k+1 |an| exp{σλn}, òîáòî,

M1(σ, F ) ≤
√

kM(σ, F ) +

∞∑
n=k+1

|an| exp{σλn}. (5)

Â [3] äîâåäåíî, ùî äëÿ òîãî ùîá ln µ(σ, F ) ≤ Φ(σ) äëÿ âñiõ σ ∈ [σ0, A), íåîáõiäíî
i äîñèòü, ùîá ln |an| ≤ −λnΨ(ϕ(λn)) äëÿ âñiõ n ≥ n0. Òîìó, äëÿ âñiõ äîñèòü áëèçüêèõ
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äî A çíà÷åíü σ < A ìà¹ìî
∑

λn>γ(σ) |an| exp{σλn} ≤ ∑
λn>γ(σ) exp{−λn(Ψ(ϕ(λn) − σ)} ≤∑

λn>γ(σ) exp{−λn(Ψ(ϕ(γ(σ)) − σ)} =
∑

λn>γ(σ) exp{−λnβ(σ))} ≤ ∫ ∞
γ(σ)

e−tβ(σ)dn(t) i ç (5)

îòðèìó¹ìî (4). Ëåìó 1 äîâåäåíî.

Äîâåäåìî òåîðåìó 1. Ç (2) ìà¹ìî ln n(t) ≤ (τ + ε/2)Φ(Ψ(ϕ(t))) äëÿ êîæíîãî ε > 0
òà âñiõ t ≥ t0(ε). Âèáåðåìî β(σ) = (τ + ε)Φ(σ)/Φ′(Ψ−1(σ)). Òîäi β(σ) < A − σ äëÿ âñiõ

σ ∈ [σ0, A). Ñïðàâäi, ÿêùî A = +∞, òî öÿ íåðiâíiñòü î÷åâèäíà, à ÿêùî A ∈ (−∞, +∞),
ç óìîâè (1) ìà¹ìî β(σ) < (τ + ε)Φ(σ)/Φ′(σ) < A − σ.

Îñêiëüêè Ψ′(σ) = Φ(σ)Φ′′(σ)/(Φ′(σ))2 i Ψ(σ) < σ, òî ç îãëÿäó íà íåñïàäàííÿ ôóíêöi¨

Φ′/Φ ìà¹ìî (
Φ(Ψ(σ))

Φ′(σ)

)′
=

Φ′′(σ)Φ(σ)Φ(Ψ(σ))

(Φ′(σ))3

(
Φ′(Ψ(σ))

Φ(Ψ(σ))
− Φ′(σ)

Φ(σ)

)
≤ 0,

òîáòî ôóíêöi¨ Φ(Ψ(σ))/Φ′(σ) i β(σ) ¹ íåçðîñòàþ÷èìè. Îòæå, β(σ) ≥ (τ+ε)Φ(σ+β(σ))
Φ′(Ψ−1(σ+β(σ)))

, à

òàêîæ çà óìîâîþ (2) ln n(t) = o(t), t → +∞. Òîìó äëÿ σ ≥ σ0 îòðèìó¹ìî

∞∫
γ(σ)

e−tβ(σ)dn(t) ≤ β(σ)

∞∫
γ(σ)

n(t)e−tβ(σ)dt ≤ β(σ)

∞∫
γ(σ)

e−t(β(σ)+(τ+ε/2)Φ(Ψ(ϕ(t)))/t)dt ≤

≤ β(σ)

∞∫
γ(σ)

exp

{
−t

(
β(σ) − (τ + ε/2)Φ(σ + β(σ))

Φ′(Ψ−1(σ + β(σ)))

)}
dt ≤

≤ β(σ)

∞∫
γ(σ)

exp

{
− ε

2(τ + ε)
β(σ)t

}
dt ≤ 2(τ + ε)

ε
.

Îòæå, ç (4) äiñòà¹ìî M1(σ, F ) ≤ M(σ, F ) exp{(τ +ε/2)Φ(Ψ(ϕ(γ(σ))))/2}+2(τ +ε)/ε =
M(σ, F ) exp{(τ + ε/2)Φ(σ + β(σ))/2} + 2(τ + ε)/ε, çâiäêè

lim
σ↑A

ln (M1(σ, F )/ ln M(σ, F ))

Φ(σ)
≤ τ+ε

2
lim
σ↑A

Φ(σ + (τ + ε)Φ(σ)/Φ′(σ))

Φ(σ)
.

Ñïðÿìîâóþ÷è ε → 0, çâiäñè îòðèìó¹ìî (3) . Òåîðåìó 1 äîâåäåíî.

3. Çàóâàæåííÿ i äîïîâíåííÿ. Ó âèïàäêó öiëèõ ðÿäiâ Äiðiõëå (A = +∞) òåîðåìà 1

âêàçó¹ íà çâ'ÿçîê ìiæ çðîñòàííÿì M1(σ, F ) òà M(σ, F ), ÿêùî ôóíêöiÿ Φ ∈ Ω(+∞)
òàêà, ùî Φ′(σ)/Φ(σ) ↗ (σ → +∞). Îñòàííþ æ óìîâó çàäîâîëüíÿþòü øâèäêî çðîñòàþ÷i

ôóíêöi¨, ÿê íàïðèêëàä, Φ(σ) = exp{σα}, α > 1, i Φ(σ) = expk σ, k ≥ 2, äå exp1 σ =
eσ, expk σ = expk−1 eσ. Ç òåîðåìè 1 íåâàæêî îòðèìàòè òàêå òâåðäæåííÿ.

Íàñëiäîê 1. ßêùî F ∈ S(Λ, +∞), ln µ(σ, F ) ≤ exp{σα}, α > 1, äëÿ âñiõ σ ≥ σ0 i

lim
t→+∞

ln n(t)(ln t)
α−1

α

t
≤ τ

eα
, òî lim

σ→+∞
ln M1(σ,F )−ln M(σ,F )

exp{σα} ≤ τ
2
eτ .

Ó âèïàäêó A = +∞ òåîðåìó 1 íå ìîæíà çàñòîñóâàòè íàïðèêëàä, êîëè Φ(σ) = e%σ

(% > 0), Φ(σ) = σp (p > 1) ÷è Φ(σ) = σ ln σ. Ïðîòå óìîâè òåîðåìè 1 äîçâîëÿþòü i

ëi÷èëüíié ôóíêöi¨ n(t) ïîêàçíèêiâ öiëîãî ðÿäó Äiðiõëå çðîñòàòè äîñèòü øâèäêî. ßêùî æ
n(t) çðîñòà¹ íå äóæå øâèäêî, òî, âèêîðèñòîâóþ÷è ëåìó 1, ìîæíà îòðèìàòè òâåðäæåííÿ,
ÿêi i äëÿ âêàçàíèõ âèùå íå äóæå øâèäêî çðîñòàþ÷èõ ôóíêöié ìîæóòü ïðèâåñòè äî

áàæàíèõ ðåçóëüòàòiâ. Îäíå ç òàêèõ òâåðäæåíü ìiñòèòü íàñòóïíà òåîðåìà.
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Òåîðåìà 2. Íåõàé F ∈ S(Λ, +∞) i ôóíêöiÿ Φ ∈ Ω(+∞) òàêà, ùî Φ′(σ)
Φ(σ) ln Φ′(σ)

= O(1) ïðè

σ → +∞. ßêùî ln µ(σ, F ) ≤ Φ(σ), σ ≥ σ0, i lim
t→+∞

ln n(t)
ln t

≤ τ, òî

lim
σ→+∞

ln M1(σ, F ) − ln M(σ, F )

ln Φ′(Ψ−1(σ))
≤ τ

2
. (6)

Äîâåäåííÿ. Çà óìîâîþ ìà¹ìî n(t) ≤ tη äëÿ áóäü-ÿêîãî η > τ i âñiõ t ≥ t0(η). Òî-

ìó, äëÿ âñiõ äîñèòü âåëèêèõ çíà÷åíü σ âèêîíó¹òüñÿ
+∞∫

γ(σ)

e−tβ(σ)dn(t) ≤
+∞∫

γ(σ)

e−tβ(σ)dtη ≤

ηΓ(η)(β(σ))−η, äå Γ � ãàììà-ôóíêöiÿ Åéëåðà. ßêùî âèáåðåìî β(σ) = (Φ′(Ψ−1(σ)))−1/2,

òî ç (4) äëÿ âñiõ äîñèòü âåëèêèõ çíà÷åíü σ îòðèìà¹ìî M1(σ, F ) ≤ M(σ, F )
√

γ(σ)η +
ηΓ(η)(β(σ))−η = M(σ, F )(Φ′(Ψ−1(σ + β(σ))))η/2 + O

(
(Φ′(Ψ−1(σ)))η/2

)
=

(1 + o(1))(Φ′(Ψ−1(σ + β(σ))))η/2, çâiäêè

lim
σ→+∞

ln M1(σ, F ) − ln M(σ, F )

ln Φ′(Ψ−1(σ + β(σ)))
≤ η

2
. (7)

Äàëi, çà òåîðåìîþ Ëàãðàíæà ïðî êiíöåâi ïðèðîñòè, çà äîïîìîãîþ óìîâè
Φ′(σ)

Φ(σ) ln Φ′(σ)
=

O(1) (σ → +∞) ç îãëÿäó íà òå, ùî Ψ′(σ) = Φ(σ)Φ′′(σ)/Φ′(σ)2 íåñêëàäíî ïåðåêîíó¹ìîñü,

ùî ln ln Φ′(Ψ−1(σ + β(σ))) − ln ln Φ′(Ψ−1(σ)) = O(β(σ)) → 0 (σ → +∞), à îòæå,

ln Φ′(Ψ−1(σ + β(σ))) = (1 + o(1)) ln Φ′(Ψ−1(σ)) (σ → +∞), i ç (7), çàâäÿêè äîâiëüíîñòi

η > τ , îòðèìó¹ìî (6). Òåîðåìó 2 äîâåäåíî.

Äëÿ öiëèõ ðÿäiâ Äiðiõëå ñêií÷åííîãî R-ïîðÿäêó %R = lim
σ→+∞

1
σ

ln ln M(σ, F ) ç òåîðå-

ìè 2 ëåãêî âèïëèâà¹ òàêå ïðÿìå óçàãàëüíåííÿ ðåçóëüòàòó Ã.Áðiíêìàéåðà.

Íàñëiäîê 2. ßêùî ïîêàçíèêè öiëîãî ðÿäó Äiðiõëå ñêií÷åííîãî R-ïîðÿäêó %R çàäîâîëü-

íÿþòü óìîâó lim
t→+∞

ln n(t)
ln t

≤ τ , òî lim
σ→+∞

(ln M1(σ, F ) − ln M(σ, F ))/σ ≤ τ%R

2
.

Äëÿ ðÿäiâ Äiðiõëå ç íóëüîâîþ àáñöèñîþ àáñîëþòíî¨ çáiæíîñòi óìîâó Φ′(σ)/Φ(σ) ↗
+∞ (σ ↑ 0) çàäîâîëüíÿþòü âñi ãëàäêi ïðàâèëüíî çðîñòàþ÷i äî +∞ ïðè x → +∞ ôóí-

êöi¨. Ïðîòå óìîâó
|σ|Φ′(σ)

Φ(σ)
→ +∞ (σ ↑ 0) íå çàäîâîëüíÿþòü, íàïðèêëàä, ôóíêöi¨ Φ(σ) =

ln (1/|σ|) i Φ(σ) = 1/|σ|p (p > 0) . Òîìó òåîðåìó 1 ìîæíà âèêîðèñòîâóâàòè òiëüêè äëÿ

øâèäêî çðîñòàþ÷èõ ôóíêöié. Íàïðèêëàä, äëÿ ôóíêöi¨ Φ(σ) = exp{%/|σ|}, % > 0 òâåð-

äæåííÿ òåîðåìè 1 ïåðåôîðìóëüîâó¹òüñÿ ó âèãëÿäi òàêîãî íàñëiäêó.

Íàñëiäîê 3. ßêùî F ∈ S(Λ, 0), ln µ(σ, F ) ≤ exp{%/|σ|}, % > 0, äëÿ âñiõ σ ∈ [σ0, 0) i

lim
t→+∞

ln n(t)
t

ln2 t ≤ τ%
e
, òî lim

σ↑0
ln M1(σ,F )−ln M(σ,F )

exp{%/|σ|} ≤ τ
2
eτ .

Ó âèïàäêó, êîëè A = 0, óìîâà |σ|Φ′(σ)
Φ(σ)

→ +∞(σ ↑ 0) âèêîðèñòîâóâàëàñü ó äîâåäåííi

òåîðåìè 1 òiëüêè äëÿ òîãî, ùîá äëÿ âñiõ äîñèòü áëèçüêèõ äî A = 0 çíà÷åíü σ < 0
âèêîíóâàëàñü íåðiâíiñòü β(σ) < A−σ = |σ|, äå β(σ) = (τ+ε)Φ(σ)

Φ′(Ψ−1(σ))
. Àëå, ÿêùî îçíà÷èìî ω =

lim
σ↑0

|σ|Φ′(Ψ−1(σ))
Φ(σ)

= lim
t→+∞

t|Ψ(ϕ(t))|
Φ(Ψ(ϕ(t)))

i âèìàãàòèìåìî, ùîá τ < ω, òî çà óìîâè ε ∈ (0, (ω−τ)/2)

íåðiâíiñòü β(σ) < |σ| áóäå ïðàâèëüíîþ äëÿ âñiõ äîñèòü áëèçüêèõ äî 0 çíà÷åíü σ < 0.
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Îòæå, ÿêùî ln µ(σ, F ) ≤ Φ(σ) ∈ Ω(0) (σ0 ≤ σ < 0), Φ′(σ)/Φ(σ) ↗ +∞ (σ0 ≤ σ ↑ 0) i

lim
t→+∞

ln n(t)
Φ(Ψ(ϕ(t)))

≤ τ < ω, òî ïðàâèëüíà íåðiâíiñòü (3), äå, ÿê âèäíî ç äîâåäåííÿ òåîðåìè 1,

q(τ) = lim
ε↓0

lim
σ↑0

Φ(σ + β(σ))

Φ(σ)
= lim

ε↓0
lim
σ↑0

Φ(σ + (τ + ε)Φ(σ)/Φ′(Ψ−1(σ))

Φ(σ)
.

Öèì ôàêòîì ìîæíà ñêîðèñòàòèñü äëÿ òîãî, ùîá âñòàíîâèòè âiäïîâiäíi òâåðäæåííÿ ó

âèïàäêàõ Φ(σ) = T |σ|−p (T, p > 0) ÷è Φ(σ) = T ln (1/|σ|) (T > 0). Íàïðèêëàä, ïðàâèëüíå
íàñòóïíå òâåðäæåííÿ.

Òâåðäæåííÿ 1. ßêùî F ∈ S(Λ, 0), ln µ(σ, F ) ≤ T |σ|−p (T, p > 0) äëÿ âñiõ σ ∈ [σ0, 0) i

lim
t→+∞

ln n(t)

tp/(p+1)
≤ τT

(
p

p + 1

)p

(pT )−p/(p+1), τ <
(p + 1)p+1

pp
,

òî

lim
σ↑0

|σ|p(ln M1(σ, F ) − ln M(σ, F )) ≤ τT

2

(
1 − τpp

(p + 1)p+1

)−p

.

Çàóâàæåííÿ. Ìíîæèíà öiëèõ ÷èñåë Λ íàçèâà¹òüñÿ [5, ñ. 155] ìíîæèíîþ Ñiäîíà, ÿêùî

iñíó¹ òàêà ñòàëà C, ùî äëÿ äîâiëüíîãî òðèãîíîìåòðè÷íîãî ïîëiíîìà âèãëÿäó F (s) =∑
λ∈Λ anesλn âèêîíó¹òüñÿ íåðiâíiñòü M1(σ, F ) ≤ CM(σ, F ).
Âiäîìà òåîðåìà Ñiäîíà [5, ñ. 158] ñòâåðäæó¹, ùî äîâiëüíà ëàêóíàðíà çà Àäàìàðîì

ïîñëiäîâíiñòü ¹ ìíîæèíîþ Ñiäîíà. Îòæå, òîäi ñïðàâäæó¹òüñÿ

lim
σ→∞

(ln M1(σ) − ln M(σ)) < ∞ ⇐ (λn) � ëàêóíàðíà çà Àäàìàðîì,

òîáòî íåðiâíiñòü (3), âçàãàëi êàæó÷è, íå ¹ òî÷íîþ.
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